Correction :

Probleme

1)- De quoi s’agit-il ?
Similitudes directes - Similitudes indirectes - posee de similitudes-construction du centre d’'une
similitude-Paraboles —tangentes a une parabolesns@action du point de contact d’'une tangente a

une parabole.
[1)-Solutions et commentaires.

A)l)a) On af(O) =1 et f(D) = J. (OD",1J) = (AO,AC) [27]
=a [27t]
D’ou I'angle de la similitude f est
Soit k le rapport de f. On a k—|=‘]— = A cosu.
OD AO

b) Ona:A%:cosa:k et (AO ", Al) = (AO,AC) [2771 =q [Zn],d’oUAest le centre de f.
v AO -
2)a) On a(AB",AO) =a [2r] et ~g - cost, douf(®) =0.
- AE "o
On a(AC",AE)=a [21] et E=cosx,dou f(C) = E.

b) Onaf(B) =0 et f(C) =E, d’o%)—g=k:com.

3) o la similitude indirecte telle qu®(B) = O eto(C) = E.
a) Soit k' le rapport de.

Ona(B) =0 eto(C)=E, dou Kk :g—lé =k =cosu.

b) On a O est le milieu du segment [BC], d{®) est le milieu du segmera(B) o(C)], c'est-a-dire
milieu de [OE]. D’ouo(O) = I.
4)a) Soef(B) = Sor(O) = O =0(B)
Soe0f(C) = Soe)(E) = E =0(C).
Sor) est une similitude indirecte et f est une similgwirecte, d'ou Ggyf est une similitude
indirecte.
Soeof eto sont deux similitudes indirectes qui coincidentlenx points distincts, donc elles sont
égales. Ainsi {epof =o0.
b)o(D) = Soepof (D) = Soe(J) = A, en effet on a O est le milieu de [AD] &) parallele a (DJ),
donc | la milieu de [AJ].
0(A) = Sorpf (A) = Soe(A) = J.
5)a) SoitQ le centre de.
ooa(D) =o(A) =J
000 est une homothétie de cenfeeD’ou Q appartient a la droite (DJ).
b)ooo(B) =o(0) =1, d'ouQ appartient a la droite (BI).
¢)Q est donc le point d’intersection des droites @IJDJ).
d)coo est une homothétie de cenfeet de rapport céa.

coo(B)=1 = QI =cofa OB.
B)1)a) (a::a)zg-(a,aa) [271] Eg-(g-a) [2n] =a [2d].
ol

——=cosx = Ol =co®, (onaOC =1).
OC
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b) On a0l = Ol cost U +Ol sino v =cosa U+ Sine cos: V.
c) Ona I( cda , sim com) et B(-1, 0).

O = code OB — co.sza—x = cosfa (-1-X)
sino. cost = cosa (-Y)
X = 2cotga
y = cotg’a
— 2
2) x—ZCotgzja - 2:1
y =cotga 2

D’ou Q varie sur une parabole de foyer%F,(O) et de directrice la droite d’équation x =—

(Le point O est le sommet de cette parabole)
3)a) On considére 'homothétie h de centre @eatapport 2.
On pose H = h(M) et H' = h(N).

|k

H et H’ sont les symétriques de F regpement par rapport a (BM) et (BN).

On a h((MN)) 2.

Ainsi les symétriques de F respectivenpan rapport a (BM) et (BN) sont sur la directricee
la parabole. D’ou les droites (BM) et (BN) sont fasgentes a la parabole issues du point B.

b) La perpendiculaire/aen H rencontre la droite (BM) en;Me point de contact de la tangente

(BM) a la parabole.

De méme, la perpendiculairA an H’ rencontre la droite (BN) emyNe point de contact de la

tangente (BN) a la parabole.

:

2/2



